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@ MAEYNATR

Ahoj!

Je tu dalsf ¢asopis MAEVYNATRa, ktory prindsa vzorové riesenia druhej série. Okrem
toho, ze je posledny v tomto semestri, je vynimoc¢ny aj tym, Ze s nim prichddzaja
aj pozvanky pre tych najsikovnejsich z vas. Ti sa mo6zu tesit na odmenu vo forme
tyzdnového netradicného sustredenia v obklopeni skvelych tucastnikov a vedtcich.
Ak sa Ti tam tentoraz nepodarilo dostat, nezifaj. Pevne verime, ze nabudtce sa s Te-
bou uvidime!

vediici MALYNATRa

Vzorové riesenia 2. série uloh zimného semestra

1 opravovali: Viki Brezinova a Katka Farbulova _

najkrajsie riesenie: Alenka Chladna 57 riesen

Zadanie

Na mape boli vyznacené 4 mestd na jednej priamke a vzdialenost medzi kazdou
dvojicou miest. Mapa ale bola stara, na jednej vzdialenosti bol flak a ¢islo pod nim
nebolo mozné precitat. Zvysné vzdialenosti boli: 2, 3, 11, 12 a 14. T4, ktori nebolo
vidno kvoli fTlaku, bola tretia najkratsia. Aka bola tato vzdialenost?

RieSenie
Nakreslime si 4 mestd na jednej priamke a pomenujme ich zaradom A, B, C, D
ako na obrazku.

A B C D

Vieme, Ze 3 zo vSetkych vzdialenosti si vzdialenosti dvoch susednych miest (|AB],
|BC|, |CD|) a zvysné 3 vzdialenosti si sic¢tami prvych troch vzdialenosti (dvakrat
sa jednd o sucet dvoch vzdialenosti susednych miest — |AC|, |BD| a raz o stucet
vSetkych 3 vzdialenosti — |AD]). Vieme, zZe najdlhsia vzdialenost musi byt medzi
najvzdialenej$imi mestami. To znamend, ze 14 je vzdialenost medzi A a D, ¢o je
vlastne stucet 3 vzdialenosti susednych miest.

Pozrime sa na to, ¢i vzdialenost niektorych dvoch susednych miest méze byt 11 alebo
12.

o Ak by vzdialenost medzi dvoma susednymi mestami bola 11, potom by vzdia-
lenosti medzi zvySnymi dvoma dvojicami susednych miest museli byt dokopy
14 — 11 = 3. Kedze najmensia zo vzdialenosti, ktoré pozname, je 2, tak potom
by vzdialenost pod flakom musela byt 1, ¢o nie je tretia najkratsia vzdialenost.
Preto tato moznost nevyhovuje.
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o Ak by vzdialenost medzi dvoma susednymi mestami bola 12, tak by zvysné
dve dvojice vzdialenosti susednych miest museli byt dokopy 14 — 12 = 2. To
opat nastat nemdze, kedze najkratSia znama vzdialenost je 2.

Z toho vyplyva, ze vzdialenosti susednych miest (|[AB|, |BC|, |CD|) musia byt 2, 3
a vzdialenost pod flakom. Stcet tychto troch vzdialenosti musi byt 14, kedze to je
vzdialenost najkrajnejsich miest (JAD|). Takze 2 + 3 + flak = 14, a teda flak =
14 — 3 — 2 = 9. Nakoniec nezabudnime overit, ze 9 je tretia najkratsia vzdialenost —
¢o sedi, nasleduje po 2 a 3 (a pred 11, 12 a 14).

Vzdialenost, ktort nebolo kvoli flaku vidno, bola 9.

Komentdr

Takmer vsSetci ste prisli na spravny vysledok, ¢o nas tesi. Bohuzial, vac¢sina z vas do-
stato¢ne nezdovodnila, preco je toto jediné mozné riesenie. Vela z vas predpokladalo,
ze tri najmensie vzdialenosti musia byt medzi 3 dvojicami susednych miest. To vSak
vo vSeobecnosti nie je pravda. Ak by napriklad medzi dvojicami susednych miest boli
po poradi vzdialenosti 2, 1 a 11, tak potom vsetkych 6 vzdialenosti vyzera takto: 1,
2, 3, 11, 12, 14. Z toho vidime, ze aj ked 3 je 3. najmensia vzdialenost, tak to nie
je vzdialenost medzi susednymi mestami. Preto, ked ste vo svojom rieseni vyuzivali
tento nespravny predpoklad, tak sme vdm nemohli dat plny pocet bodov.

2 opravovali: Kristin MiSlanova a Taly Poliacikova _

T T Ty 7 58 rieseni
najkrajsie riesenie: Natalia Kropuchova

Zadanie

Na obrazku je znazornend deka, ktoru plietol Apollo z dvoch casti, patuholnika
a Sestuholnika, v bodoch mriezky stvorcovej siete. Urcte obsah Sestuholnika, ak pé-
tuholnik m& obsah 15.
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RieSenie

Ak chceme zistit, aky obsah mé Sestuholnik, snazime sa predtym zistit obsah jedného
malého Stvorceka mriezky. Vieme, ze patuholnik mé obsah 15, podme teda zistit,
kolko stvorcekov mriezky tento péfuholnik zahina. Deku si dokdzeme rozdelit na
viac Casti, aby sa ndm to jednoduchsie pocitalo (vid obrdzok).

Cela deka sa sklada z 3 celych, nijak nerozdelenych cervenych stvorcekov, modrého
obdlZnika s obsahom 2 §tvoréekov a 1 zeleného Stvoréeka. Pituholnik zabers jeden
Cerveny Stvorcek (1 stvoréek mriezky), polovicu zeleného Stvorceka (0,5 Stvorceka
mriezky) a polovicu modrého obdlznika (1 stvoréek mriezky, kedze obdlznik sa sklad4
z 2 Stvorcekov). To déva dokopy 2,5 stvorceka mriezky, ¢o moézeme chépat aj ako 5
polstvorcekov. Obsah jedného polStvorceka mriezky ma teda obsah 15: 5 = 3.
Sestuholnik sa sklada z 2 celych ¢ervenych Stvorcov a opit z polovice zeleného §tvor-
¢eka a polovice modrého obdlznika (1 stvoréek mriezky). Dokopy teda tvori 3,5
Stvorceka, respektive 7 polstvoréekov. Mohli sme si aj uvedomit, ze ked celd mriezka
mé 6 Stvorcekov a patuholnik zabral 2,5 Stvorceka, tak potom nam pre Sestuhol-
nik ostalo 6 — 2,5 = 3,5 stvorceka. Obsah Sestuholnika tym padom bude pocet
polstvorcekov krat obsah polstvorceka, ¢o je 7 -3, a to sa rovna 21.

Komentadr

Musime povedat, Zze vidSina z vas sa dopracovala k spravnemu vysledku :). Avsak
treba si davat pozor, aby ste ho aj poriadne zddévodnili. Napriklad nesta¢i rovno
prehlésit, ze patuholnik sa skladé z 2,5 Stvorceka. Rovnako ste sa viaceri ttto tlohu
snazili riesif presivanim casti trojuholnika v modrom obdlzniku, aby ste vytvorili
cely stvorec. Toto vsak nepovazujeme za dostato¢né rieSenie, pretoze mozno je to pre
vas o¢ividné, Ze to tak je (a naozaj je to pravda), ale potrebujete oddvodnit, odkial
ste zistili, Ze dané trojuholniky st naozaj rovnaké a je mozné ich takto vymenit.
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3 opravovali: Jano Richnavsky a Riso Vodicka

1 rietent
najkrajsie riesenia: Hanka Erdélyiova, Alenka Chladna 51 riesent

Zadanie

V malej dedinke zije 5 pravdovravcov a 1 klamar. Mozeme si dvakrat vybrat kto-
rukolvek dvojicu a jednému z tejto dvojice polozif otazku, ¢i je ten druhy klamar.
Chceme s istotou urcit 4 pravdovravcov. Akym spésobom sa mame pytat?

RieSenie

Zo zadania vieme, ze v dedine nam zije len jeden klamar. To znamend, Ze nech
si vyberieme aktikolvek dvojicu, bude to vzdy dvojica dvoch pravdovravcov alebo
dvojica jedného pravdovravca a jedného klaméra. Podme sa pozriet na to, ¢o by
jednotlivé dvojice povedali:

1. Ak méme dvojicu dvoch pravdovravcov a spytame sa jedného z nich, vlastne
sa spytame pravdovravca otazku, ¢i je pravdovravec klamar. Pravdovravec
vzdy hovori pravdu, takze ndam odpovie NIE. Kedze v dvojici mame oboch
pravdovravcov, tak je ndm jedno, koho sa spytame. Urcite dostaneme odpoved
NIE.

2. Ak mame v dvojici jedného pravdovravca a jedného klaméara a spytame sa prav-
dovravea & je klamar klamérom, povie ndam ANO. Ak sa spytame klamdra ¢
je pravdovravec klamarom, tak nam povie tiez ANO, pretoze pravdovravec nie
je klamarom, no kedze klaméar vzdy klame, tak ndm zaklame a povie ANO. To
znamena, ze aj v tejto dvojici sa mozeme spytat kohokolvek, stdle dostaneme
t istd odpoved, a to odpoved ANO.

Pri opytani sa otdzky nejakej dvojice ndm teda vzdy zaznie rovnakéa odpoved, nech
sa spytame ktoréhokolvek ¢lena dvojice. A dokonca vieme aj urcit o aku dvojicu ide,
kedze iba dvojica obsahujica dvoch pravdovravcov nam povie NIE a iba dvojica,
v ktorej je jeden pravdovravec a jeden klamér ndm povie ANO.

Na zaciatku si najprv vyberieme lubovolni dvojicu a spytame sa jedného jej ¢lena.
Méze nam povedat bud ANO, alebo NIE. Rozoberme si teraz jednotlivé moznosti:

1. Prva dvojica ndm odpovie ANO. Z toho vieme usidit, Ze to musi byt dvojica
obsahujica jedného pravdovravca a jedného klamara, teda vieme, ze klamar
sa urcite nachadza v tejto dvojici. V dedine mame iba jedného klamara, Cize
zvy$ni 4 dedincania, ktori do tejto dvojice nepatria, si s istotou pravdovravci.
Takze mame urcéenych Styroch pravdovravcov a v tejto moznosti ndm viac
otazok uz netreba.
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2. Prva dvojica nam odpovie NIE. Z toho vieme usudit, ze obaja Clenovia tejto
dvojice su pravdovravci. Vdaka tomu ale eSte nevieme urcit Styroch pravdo-
vravcov, takze sa musime pytat dalej. Dalsiu si vyberieme taki dvojicu, v ktorej
mame dvoch ¢lenov, ktori nepatrili do prvej dvojice. Aj tdto dvojica ndm moze
povedat bud ANO, alebo NIE:

« Druh4 dvojica ndm odpovie ANO. Z toho vieme ustdit, ze v tejto dvojici
sa urcite nachadza klamér. A kedze klamar je len jeden, vieme, ze zvysni
dvaja, ktorych sme do ziadnej dvojice nevybrali, st urcite pravdovravci.
Spolu s pravdovravcami z prvej dvojice tak méme s istotou Styroch.

¢ Druhé dvojica ndm odpovie NIE. Z toho vieme usudit, ze aj v tejto dvojici
sa nachadzaju dvaja pravdovravci. Spolu s prvou dvojicou tak mame sty-
roch dedin¢anov, o ktorych vieme, ze st pravdovravci, a teda sme tispesne
nasli styroch pravdovravcov.

Ziadna ind moznost neexistuje, a teda vzdy vieme ndajst styroch pravdovravcov po-
stupom uvedenym vyssie.

Komentar

Vela z vas vyriesilo tuto tlohu spravne, ¢o nas tesi. Ti riesitelia, ktori nedostali plny
pocet bodov, vicsinou zabudli vysvetlit zopar drobnosti alebo nevyskusali vsetky
moznosti. Pri takychto tlohach, kde rozoberame vsetky moznosti, je vzdy potrebné
sa uistif, ze sme naozaj vyskusali vSetky. Taktiez sa nemusite bat viac sa ndm rozpisat
a sme si ist, Ze nabudiice dostanete plny pocet bodov :).

53 rieSeni

4 opravovali: Peto Kovacs a Stevo Vasak _
najkrajsie rieSenie: Emilian Frischer

Zadanie

7Z ¢isla 9876543210 vyskrtni ¢o najmensi pocet cifier tak, aby cifra na mieste desiatok
bola trikrat mensia ako cifra na mieste tisicok a cifra na mieste jednotiek bola o tri
mensia ako cifra na mieste stoviek. Najdi vsetky riesenia.

Riesenie

Na tvod je dblezité si uvedomit, ¢o znamend, e z &isla skrtame. Cislo, ktoré ndm
zostane po skrtani musi obsahovaf kazdu cifru najviac 1-krat a cifry v nom musia
byt zoradené rovnako ako v pévodnom ¢isle 9876543210.

Zo zadania vieme, ze cifra na mieste desiatok musi byt 3-krat mensia ako cifra na
mieste tisicok. Na mieste tisicok preto moézeme mat iba cifru, ktora je delitelnd 3
bezo zvysku. Inak by nam nevyslo na mieste desiatok celé ¢islo. Medzi ciframi su 4
cisla delitelné 3, a to 9, 6, 3 a 0.
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Zistili sme teda, ze mame iba Styri mozné dvojice cifier na mieste tisicok a desiatok,
at09-3,6-2,3-1a0-0.Podme si tieto jednotlivé situdcie rozobrat:

e Ak by na mieste tisicok bola cifra 0, potom by aj na mieste desiatok musela
byt 0, ¢o je spor so zadanim, pretoze kazdu cifru méame v pévodnom d¢isle iba
raz.

e Ak by bola na mieste tisicok cifra 3 a na mieste desiatok cifra 1:

Na mieste jednotiek by v tomto pripade urcite musela byt cifra 0. To znamena,
Ze na mieste stoviek bude musiet byt cifra 3, podla pravidla zo zadania (cifra na
mieste stoviek je o 3 viésia ako na mieste jednotiek). To ale znamenad, Ze v ¢isle
mame dvakrat trojku, ¢o je vsak v spore so zadanim, pretoze v pévodnom cisle
mame kazdu cifru iba raz. Tato moznost teda nie je spravna.

e Ak by bola na mieste tisicok cifra 6 a na mieste desiatok cifra 2:

V tomto pripade musime skrtnit jednu z cifier 0, 1, aby sme dostali 2 na miesto
desiatok. Mdme teda dve moznosti:

1. Ak by sme skrtli 1, na pozicii jednotiek by sme mali 0. To by znamenalo,
7e na pozicii stoviek bude 3. Posledné styri cifry hladaného ¢isla teda
budu 6320.

2. Ak by sme skrtli 0, na pozicii jednotiek by sme mali 1. Z toho vidime, Ze
na pozicii stoviek bude cifra 4. Posledné styri cifry v tomto pripade budua
6421.

Dostali sme teda dve moznosti, ako moézu vyzerat posledné styri cifry v Cisle.
Aby sme dosiahli ¢islo, ktoré bude mat takéto posledné styri cifry, musime vy-
skrtnat vsetky cifry mensie ako 6, ktoré sa v poslednych styroch cifrach nena-
chédzaji. V oboch pripadoch teda musime vyskrtnit po 3 cifry a vysledné ¢isla
budi vyzerat nasledovne: 9876343210 — 9876320; 9876343210 — 9876421.

e Ak by bola na mieste tisicok 9 a na mieste desiatok 3:

V tomto pripade, na to, aby sme dostali cifru 9 na poziciu tisicok, musime
vyskrtnit prave 6 lubovolnych éislic na nizsich pozicidch. Nakolko sme ale uz
nasli dve riesenia, pri ktorych ndm stacilo vyskrtnut 3 cifry, Zziadne z moznych
¢isel v tejto moznosti nebude vysledkom.

Dostavame teda dve spravne riesenia - 9876320 a 9876421, pricom obe ziskame vy-
gkrtnutim troch cifier.
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Komentdr

Skoro vsetkym riesitelom sa podarilo néjst obe spravne riesenia. Jednou z ¢astych
chyb bolo uvedenie aj moznosti s cifrou 9 na mieste tisicok ako spravneho riesenia.
Tu je klicova veta v zadani, ktora hovori: vyskrtni ¢o najmensi pocet cifier. Niektori
riesitelia riesili illohu skdsanim, alebo nejakym postupnym vyskrtanim. Pri takomto
postupe je dolezité nezabudnut ukazaf, ze iné moznosti ndm nedajui riesenie, pri-
padne Ze sme vyskusali naozaj vSetky existujice moznosti.

5 opravovali: Janka Baranova
najkrajsie riesenie: Ondrej Medo

58 rieseni

Zadanie
Kazdému zo svojich piatich spolubyvajucich chce Lysander darovat niekolko palaci-
niek, kazdému aspon jednu. Spolubyvajtci vyslovili nasledujice priania:

o Alfred: Chcem dostat rovnako vela palaciniek ako Boris.

e Boris: Chcem dostat viac palaciniek ako Cyril.

e Cyril: Nechcem dostat rovnako vela palaciniek ako Daniel.
e Daniel: Chcem dostat neparny pocet palaciniek.

e Emil: Chcem mat iny pocet palaciniek ako ktokolvek iny.

Kolko najmenej palaciniek Lysander potrebuje, aby mohol splnit priania vsetkych
piatich kamaratov? Pre¢o mu menej palaciniek nemoze stacit?

Riesenie

Oznac¢me si pocet palacieniek, ktory dostani spolubyvajici podla prvého pismena
ich mena — Alfred dostane A palaciniek, Boris B, Cyril C, Daniel D a Emil E
palaciniek.

Zo zadania vieme 5 podmienok, ktoré chceme splnit:

1. A=B 4. D je neparny pocet, teda 1, 3, 5, ...
2. B>C
3. C#D 5. E2AE#B, E+C,E#D

Nasou tlohou je pridelit pocty palaciniek tak, aby Lysander musel darovat ¢o naj-
menej palaciniek — takze chceme, aby stc¢et A+ B+ C + D + E bol ¢o najmensi.
Z 2. podmienky vieme, ze B je aspon 2, kedze B > C a zaroven C je aspon 1.
A podla prvej podmienky vieme, ze A = B, teda aj A > 2. Dokopy teda A + B je
aspon 2 + 2 = 4. Kedze vieme, ze A = B, tak vlastne mame dokopy 2-krat pocet
palaciniek A (alebo B, kedZe si rovnaké). Preto A+ B musi byt parne, takze Alfred
a Boris dokopy mézu dostat 4, 6, 8, ... palaciniek.
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Podla 3. podmienky vieme, ze C # D a podla 5. zas E # C a E # D. 7 toho
vyplyva, ze C, D a E st 3 rozne ¢isla. Takze C' + D + E je najmenej 142+ 3 = 6.
Dokopy by teda tplne najmenej mohol Lysander darovat 446 = 10 palaciniek. Je to
ale mozné? Podme sa pozriet na to, ¢i 10 palaciniek vieme nejak poskladat a ak nie,
tak kolko najmenej by uz slo.

e 10 palaciniek dosiahneme len ako A = B =2 a C, D a FE si musia rozdelit 1,
2 a 3 palacinky (to je pripad, ako sme popisali, Ze vznikne ten najmens{ siucet).
C musi byt 1, kedze B = 2 a zaroven B > C. D musi byt nepérne ¢islo, teda
ostava uz len 3. E musi byt iné ako vsetky ostatné pocty, preto neméze byt 2,
1 ani 3, ¢o ale nesedi. Takze 10 palaciniek nevieme dosiahnut.

Budeme postupne skuisat vyssie ¢isla, pricom pri najnizSom, ktoré sa nam podari
dosiahnut skonc¢ime a tym ziskame spravnu odpoved.

o 11 palaciniek mdzeme dosiahnut len s A = B = 2 (ak by totiz A = B > 3,
tak A4+ B > 6 a spolus C'+ D+ E > 6 by sme mali sticet aspon 12, ¢o je viac
ako 11). Potom C musi byt 1 (z rovnakého dévodu ako pri 10 palacinkéch). To
uz mame sucet 5. D musi byt iné ¢islo ako C' a zaroven nepdarne, teda 3, 5, .. ..
Ak by bolo D aspon 5, tak by sme mali uz stcet 10, a teda E by muselo byt
1, ¢o nemoze, lebo C = 1 a on musi dostat iny pocet palaciniek. Preto D musi
byt 3, aby sme mohli dosiahnut stacet 11 palaciniek. V stéte mame dokopy
8, teda E musi dostat 3, ¢o nesedi, lebo E musi dostat iny pocet palaciniek
ako ostatni, teda aj ako D.

¢ 12 palaciniek uz nie je problém dosiahnut. Napriklad ako A = B =2, C =1,
D=3aFE=4alebotiezA=B=3,C=1,D=3a FE=2.

Zhrnutie: ukazali sme teda, ze pri splneni podmienok 1., 2., 3. a 5. sa vieme dostat
minimélne na 10 palaciniek. Dalej sme ukézali, Ze 10 ani 11 palaciniek nevieme
dosiahnut, ak chceme dodrzat vsetky podmienky. Pri 12 palacinkdch sme ukéazali
priklad (ako ich dosiahnut), ktory spliia vietky podmienky zo zadania.

Lysander potrebuje aspon 12 palaciniek.

Komentadr

Uloha bola zamerané na systematické prejdenie vSetkych moznosti a v idedlnom
pripade bolo dolezité pocet preberanych moznosti z1zit na ¢o najmensi. Kazdy po-
stupoval trosku ind¢ — zacal skisat pri inej podmienke, ale ti, ¢o dostali 9 bodov ma
naozaj presvedcili o tom, ze vyskusali vSetky moznosti. Vela z vas vSak iba vypisalo
par varidant, ako mohol Lysander rozdelit palacinky, ale uz neokomentovali, preco
prave tieto varianty pripadaji do uvahy a preco prave z nich vznikol ten najmensi
pocet. Nabudice ak rozoberate moznosti, tak musite popisat preco prave tieto, pri-
padne ich rozobrat vSetky a popisat, preco iné neexistuji. Pretoze takto neviem, ¢i
mensi pocCet palaciniek by sa v nejakej inej variante predsa len este nenasiel. To je
skoda, pretoze pri takychto rieseniach som nemala za ¢o rozdavat body.
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6 opravoval: Kubo Genci

— - pEy 42 rieseni
najkrajsie riesenie: Vojto Balint

Zadanie

Artemis a Vincent maji na stole kopku 100 kamienkov a hraji takdto hru: hrac
vo svojom tahu vezme vzdy z kopky nejaky pocet kamienkov, ktory je delitelom
aktudlneho pocétu kamienkov v kopke, nesmie vsak vziat vsetky kamienky. V fahoch
sa striedaju a Artemis zac¢ina. Hraé¢, po ktorého tahu zostane 1 kamienok na kdpke,
vyhrava. Urcte, ktory z hracov ma vitaznu stratégiu a ako vyzera.

Riesenie
Na vyriesenie tejto tlohy si potrebujeme uvedomif dve jednoduché myslienky:

o vsetky (celé) éisla su delitelné jednotkou,

o vSetky nepédrne ¢isla moézeme dostat iba ako stuéin (lubovolného poctu) nepér-
nych éisel.

Co pre nés znamend, Ze (kazdé) neparne ¢islo mézeme dostat iba ako sti¢in nepér-
nych ¢isel? Znamend to, ze neparne ¢islo bude mat iba neparnych delitelov. Z toho
vyplyva, ze ak bude na stole neparny pocet kamienkov, tak hrac¢, ktory je na tahu,
musi odobrat neparny pocet kamienkov. Na stole tak zostane parny pocet kamienkov
(lebo nepérne ¢islo minus nepérne ¢islo je ¢islo parne). Naopak, ak je na stole parny
pocet kamienkov, je mozné odobrat aj parny, aj neparny pocet kamienkov (uréite
mbzeme vzdy odobrat 1 kamienok alebo 2 kamienky, ak je ich na stole viac ako 2).

Na zaciatku hry je na stole parny pocet kamienkov a hra konéi ked ich bude ne-
parny pocet (konkrétne 1 kamienok). Artemis (ktord zacina) moze odobrat jeden
kamienok. Tak ich na stole zostane neparny pocet. Vincent nasledne odoberie ne-
parny pocet kamienkov (nemd ind moznost ako sme si vysvetlili vyssie), a tak na
stole zostane parny pocet kamienkov. Artemis potom znovu moze odobrat jeden ka-
mienok a na stole ich bude opéf neparny pocet. Takto sa budu striedat v fahoch
az kym na stole nezostani dva kamienky. Kedze parny pocet kamienkov zostava na
stole po Vincentovom tahu, Artemis bude mdct odstrénit jeden z poslednych dvoch
kamienkov a tym padom vyhra.

Vitaznu stratégiu ma teda Artemis a je celkom jednoducha. Vzdy jej staci zo stola
zobrat prave 1 kamienok.
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Vzorové riesenie bude samozrejme fungovat, aj ked bude Artemis odoberat iny ne-
parny pocet kamienkov. Ide o to, zZe ¢islo 1 je jediny neparny delitel niektorych
parnych ¢éisel (napriklad ¢éisla 32). Ak mate 8 bodov, tak toto je presne ta vec, ktort
ste v rieSeni zabudli spomenut — ze vSetky parne ¢isla maji naozaj aspon jedného
neparneho delitela ;).

Ked sa pozriete do poradia, zistite, ze mnoho z vas dostalo nie az tak vela bodov.
V tychto rieseniach sa opakovala rovnaka chyba. Zadanie tlohy od nas chce, aby sme
zistili, ktory z hracov mé vitazna stratégiu a ako vyzera.

Dostavame sa k otézke: Co to ta vitaznd stratégia vlastne je? Chceme néjst nejaky
univerzalny postup, ktory garantuje vyhru jednému z hracov, ak sa nim bude riadit.
Tento postup vSak musi fungovat, nech siper odoberie Iubovolny (pripustny) pocet
kamienkov vo svojom fahu.

Kedze vitazna stratégia ma byt univerzalna, musi davat navod, ¢o urobit uz v prvom
tahu hraca, pre ktorého je urcena. Preto riesenia typu ,, vyhra hrac, ktory sa dostane
na 4 kamienky“ nehovoria ni¢ o vitaznej stratégii.

Nabudtce sa skuste poriadne zamysliet nad tym, ¢o od vas zadanie chce. Ak zistite,
ze vasa odpoved nie iplne zodpoveda nasej otazke, mozno vam v rieseni nieco chyba.
Ak sa vam to podari opravit, takmer urcite dostanete viac bodov :).
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Konecné poradie zimného semestra 31. rocénika

Poradie  Meno a priezvisko Rocnik Skola PS 1. 2. 3.4.5.6. CS
1. - 3. Richard SemanisSin 75 ZPAngKE 54 9 9 9 9 9 9 108
Hana Erdélyiova 76 GAMCABA 54 9 9 9 9 9 9 108

Alena Chladna 76 GAMCABA 54 9 9 9 9 9 9 108

4. - 5. Alica Foldesova 75 VSCharlott 53 9 9 8 9 9 9 107
Vojto Balint 76 CZRZaZA 53 9 9 9 9 9 9 107

6. - 7. Marek Micko 75 ZKrodKE 529 9 9 9 7 9 106
Elena Kundrikova 75 ZKrodKE 54 6 9 9 7 9 9 106

8. Ondrej Medo 75 ZSchmit 5. 9999 9 9 105

9. Simon Jonastik z5 ZZnieBA 54 9 8 9 9 4 4 101

10. Filip Feher 75 ZPAngKE 52 779 9 - 9 100

11. Ladislav Kliment 75 ZLNovKE 45 8 9 8 9 3 9 96

12. Michal Hudak 75 SZLerKE 46 7 7 9 6 9 9 94

13. - 15. Olivia Dikova 73 Isaxl 49 9 7 9 7 2 - 92
Agata Halamickova 74 SZSFelixBA 47 6 9 9 7 3 5 92

Emilian Frischer 75 ZLNovKE 47 6 9 9 9 3 6 92

16. Daniela Tkacova 76 ZLevoSN 54 7 9 9 8 31 91

17. - 19. Jakub Katrdk 76 ZPoliKE 41 9 6 9 9 6 8 88
Elena MikuSové Z4 SZSFelixBA 50 6 9 9 - 5 - 88
Katarina Téthova 75 ZHorky 41 9 9 8 5 4 8 88

20. Patrik Lehocky 73 ZK2KE 48 6 9 - 8 5 3 87

21. - 23. Katarina Sestdkova 75 ZVyvoBA 49 6 9 5 3 7 - 84
Alexander Szaszi 76 GAlejKE 43 6 7 6 7 7 8 84

Martina Vojtekova 74 ZBalabenka 36 8 9 9 9 4 - 84

24. Simon Lukaéin 76 GAlejKE 42 6 79 9 5 5 83

25. - 26. Jakub Tomasz 75 ZKrodKE 33 6 9 9 9 5 8 82
Nelka Klescova 76 GZvolen 42 6 9 8 6 4 7 82

27. Patrik Murin 75 ZKrodKE 54 7T 7T 2 6 21 80

28. Natéalia Kropuchova 76 ZKrodKE 4 6 9 9 4 5 2 79

29. Richard Fut4as 75 ZPAngKE 45 6 6 6 5 3 1 76

30. Karolina Rajndkova 76 GAlejKE 36 6 9 8 9 5 - 73

31. Tomas Kovac 76 ZZlataRV 38 6 78 5 4 3 71

32. Stela Juhésova 76 GAlejKE 45 9 9 - - 6 - 69

33. Patrik Sklenar 75 ZKom6SL 45 5 1 8 3 3 0 68

34. - 35. Michael Dudéas 76 GAlejKE 42 5 6 8 2 2 1 66
Monika Humenikova 76 GAlejKE 4 5 7 41 2 3 66

36. Martina Kovacova 75 ZBrusno 36 77 4 3 31 63

37. Sandra Futasova 75 ZPAngKE 40 5 6 5 2 1 1 61

38. Lukas Gay 76 GAlejKE 28 6 7 1 9 4 2 57

39. Robbin Simko 76 ZKrodKE 27 6 6 6 8 2 - 55

40. Oliver Rohutny 75 SpMNDaG 12 7 7 7 8 4 - 52

41. Cyril Donoval 74 ZKulBA 18 5 6 6 3 21 46

42. Barbora Vojtanikova 75 ZKro4KE 4 - - - - - - 44

43. - 45. Dominik Hrdina 76 GLNBA 43 - - - - - - 43
Tatiana Hrinkova 76 ZMichalany 43 - - - - - - 43

Filip Prielomek 75 ZHamuljaka 17 6 6 7 3 0 1 43



3 e 2021/2022

Poradie = Meno a priezvisko Roénik Skola PS 1. 2. 3.4.5.6. CS
46. - 47. Veronika Stiavnickd 75 ZKrodKE 27 6 - 7 - 2 - 42
Daniela Stulajterova 76 ZKrodKE 22 97 - - 4 - 42

48. Miriam Lechmanova 75 ZKapusany 18 5 5 - 8 2 1 41

49. Eva Vrablova 75 CSSDK 19 6 6 - 2 2 - 37

50. Damidn Fedor 76 ZJuhVnT 24 - 3 6 - 3 36

51. Patricia Plancarova 76 GAlejKE 19 5 6 4 - 0 - 34

52. - 53. Barbora Sevcova 76 ZKrodKE 23 - - 8 0 2 - 33
Nela Habasova 76 ZSmizany 13 2 74 2 2 3 33

54. Simon Zavacky 76 GAlejKE 7 55 - 121 31

55. - 56. Lila Kondzurova 76 ZM&ajNPO 13 531305 30
Kristofer Noel Rjabin¢ak Z5 ZKrodKE 0 46 9 4 31 30

57. Daniela Strambova 75 ZKrodKE 17 6 6 - - - - 29

58. Djamila Niang 76 GFGLHBA 14 5 5 - 2 2 - 28

59. Michaela Ovciarkova 76 GAlejKE 4 5 - 3 3 2 - 27

60. Maéria Polakova 76 ZHamuljaka 23 - - - - - - 23

61. Peter Durica 76 GAlejKE 8 - - - - - - 18

62. - 63. Martin Janosko 75 ZKrodKE 7 - - - - - - 17
Karolina Mensikova 75 ZKrodKE 7 - - - - - - 17

64. Juraj Andrejko 76 GAlejKE 5 - - - - - - 15

65. Adela Polomska 76 ZKro4KE 5 - 6 - 2 -1 14

66. Martin Babik 76 ZKrodKE T - 5 - -1 - 13

67. - 68. Amina Mamanova 72 GAMCABA 11 - - - - - - 11
Eva Psotova 76 ZBerl6KE o 217 1 - 11

69. Leo Torma 76 ZKrodKE 9 - - - - - - 9

70. Zuzana Lukackova 76 SM1adPP 7T - - - - - - 7

71. - 72. Sebastidan Turcek 75 ZGbelce 2 000121 6
David Kostura 76 GAlejKE 0 311100 6

73. Max Hlozek 76 ZKrodKE 3 - - - - - - 3
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Nazov: MAIVYNATR — korespondentny matematicky semindr
Cislo 3 « December 2021 o Zimny semester 31. roénika
Web: malynar.strom.sk
E-mail: malynar@strom.sk
Riesenia: Prijimame odovzdanim na webe, postou a len v pripade poruchy

na adrese riesenia@strom.sk

Organizator: Univerzita Pavla Jozefa Safirika v Kosiciach,
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